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 ( ن 5: )التمزيه الأول
  10ػهٗ  3nانطثٛؼٛح تٕالٙ لعًح  انؼدد  nأدزض دعة لٛى  .1

n    :تٍّٛ أَّّ يٍ أجم كم ػدد طثٛؼٙ  .2 16 2 8 12013 2 109 11 0 10n n       

دٛث :  nػٍّٛ الأػداد انطثٛؼٛح  .3 17 3 1 0 10n     ٔ10 25n    

67yٔ يكرٕب   3فٙ انُظاو ذ٘ الأظاض  02102xxيكرٕب  Aنٛكٍ انؼدد  .4 y  فٙ انُظاو

   9ذ٘ الأظاض 

  x  ٔyػٍّٛ ( أ    

 فٙ انُظاو انؼشس٘   Aأكرة  (ب  

  7فٙ انُظاو ذ٘ الأظاض  A( أكرة  جـ  

 

 ن( 5:)التمزيه الثاوي

 
O i , , ,  انفضاء يُعٕب إنٗ يؼهى يرؼايد يرجاَط j k

  

( )   . 

َؼرثس انًجًٕػح           S نهُمظ   , ,x yM Z دٛث :   

2 2 2 4 5 0   x y y =       -     -  Z   . 

.1 ٌّ تٍّٛ أ           S ظطخ كسج ٚطُهة ذؼٍٛٛ يسكصْا ٔطٕل َصف لطسْا  .  

َؼرثس انًعر2ٕ٘.  Q
2   : انًؼسف تانًؼادنح  2 2 0   x y =   -        -  Z  . 

          Ãٕ٘دددّ انٕضغ انُعثٙ نهًعر  Q
ٔظطخ كسج            S  . . 

      È ٌّ انًعرٕ٘ َمظ ذماطغتٍّٛ أ  Q٘ٔٔانعطخ انكس           S  دائسج ٚطُهة ذذدٚد يسكصْا ْٕ
 .  َٔصف لطسْا

َؼرثس انًعر3ٕ٘. mP
2   : انًؼسف تانًؼادنح  1 2 1 2 0   x y m m m m =           -               -   Z

ػدد  m دٛث  
 .  دمٛمٙ

          Ãٍنٛك      
انًعرمٛى انر٘ ٚشًم انُمطح     0 , 1,0A 

ٔشؼاع ذٕجّٛٓ    1,0 , 2u


  . 

ًعرمٛىتٍّٛ ان        ٕ٘يذرٕٖ فٙ انًعر mP  . . 

      È ّانؼدد انذمٛمٙلًٛح ددد m
انرٙ يٍ أجهٓا ٚكٌٕ انًعرٕ٘  mP

عطخ كسجيًاظًا نه            S  .   . 

    Ì ّانؼدد انذمٛمٙلًٛح ددد m
انرٙ يٍ أجهٓا ٚكٌٕ انًعرٕ٘  mP

ػًٕد٘ ػهٗ انًعرٕ٘ 

  Q  .. 

 

 

 

 



  ن(01:)التمزيه الثالث

      f  ٗاندانح انًؼسّفح ػه 1;     : ٙكًا ٚه  2 2ln( 1)f x x x      

            ٔ  fC  ذًثٛهٓا انثٛاَٙ فٙ يؼهى يرؼايد ٔيرجاَط ; ;O i j 

ػٍٛ 1.   
1

lim
x

f x


 

 ٔ lim
x

f x
 

 . 

تٍٛ أٌ انًُذُٗ 2.   fC  انًًثم نهدانحf لا ٚمثم يمازتا يائلا ػُد . 

 .، ثى شكّم جدٔل ذغٛساذٓا  fاندانح ذغٛساذجاِ أدزض 3.  

ٌّ انًُذُٗ  4.   أثثد أ fC  ٚمثم   ّٓٛٚطهة كراتح يؼادنح نّ . 1يًاظا يؼايم ذٕج ، 

  .5   ّ2يعرمٛى يؼادنرy x   ، .  ٙٔظٛظ دمٛم 

فإٌ :  يٍ  تٍٛ أَّّ يًٓا ٚكٍ  -            . ٚشًم َمطح ٔاددج ٚطهة ذؼٍٛٛ إدداثٛرٛٓا 

أ( تٍٛ أٌ انًُذُٗ 6.   fC  ٚمطغ دايم يذٕز انفٕاصم فٙ انُمطحF  ذاخ انفاصهح  : دٛث

5 6   . 

ب( ْم        fC  ٚمطغ يذٕز انفٕاصم ػهٗ انًجال 1;1  ؟ 

َشئ انًُذُٗ أ7.    fC  انًعرمٛى ٔ  . 

        َؼرثس اندانح g   ٗانًؼسّفح ػه 1;1  : ٙكًا ٚه   2 2ln 1g x x x    . 

 شٔجٛح . gأ( أثثد أٌ اندانح 1.

تٍٛ أٌ انًُذُٗ  ( ب gC . ٚمثم يًاظٍٛ يرؼايدٍٚ ٚطهة ذؼٍٛٛ يؼادنرًٛٓا 

َشئ انًُذُٗ أ2. gC  انًًثم نهدانحg  ُٗتاظرؼًال انًُذ fC . 

 

                                                                                                                                                                                   

            ظٙ محمد/ /يانجٙ   : المادة ة  ذاتأس
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  (وقاط 51:) حل التمزيه الأول

  10ػهٗ  3nدزاظح تٕالٙ لعًح انؼدد  .0

........01            

4 3k  4 2k  4 1k  4k n  
7 9 3 1  3 . 10n  

2.  ٌّ إثثاخ أ
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 2013 3 10 ِيؼُا :  162013 1 10n   
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:ٔ ندُٚا 
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دٛث:  nذؼٍٛٛ الأػداد انطثٛؼٛح  .3

 17 3 1 0 10 /10 25n n    

4 3k  4 2k  4 1k  4k    n  

 الباقي هو   0 2 8 6
4 /10 4 25n k k   ُّٔي 3;4;5;6k 

 يؼُاِ 

                 12;16;20;24n ...........10 

 تاخرصاز : .أ  .4   ; 2;2x y  .............10 

 2009A  .....50ب.     

 . 7فٙ انُظاو ذ٘ الأظاض  Aجـ . كراتح    
3 22009 5 7 6 7    

 7فٙ انُظاو ذ٘ الأظاض  5600ٚكرة  Aٔ يُّ 

....0.5 
 ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

 وقاط( 50لتمزيه الثاوي: )حل ا

ندُٚا:  .0 2 2 22 3x y   Z   .......0.5 

ٔيُّ S ايسكصْ كسجظطخ 0;2;0wْٔاَصف لطس

3R  ....0.5 

ندُٚا:   )أ .2 ; 2d w P  . 

2Rتًا أٌ   ٌفإ: S  ٔ Q ٌيرماطؼا 

......0.5             

انرماطغ ْٕ اندائسج    )ب Cَٙصف لطسْا  انر

2 22 5r R    يسكصْا ٔ
4 2 2

; ;
3 3 3
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ػهwٗانًعمظ انؼًٕد٘ نـ: H.دٛث  Q.   

.............10 

ندُٚا: انجًهح  .3
2

2 2

x t

y t

t




 
 Z

   يغt  

ْٙ ذًثٛم ٔظٛطٙ   . 

تًا أٌ يؼادنح  - أ mP  يذممح يٍ أجم انجًهح  

.فإٌ    mP   ....................10 

 - ب mP :يًاض نــــ S  ٚكافئ ; 3md w P   .

0mأ٘ يٍ أجم  .....................10 

ندُٚا:  -ج 2
1

2
pn    ٔ 1 2

2
m

m m

m

pn . 

   mP P  ٚكافئ. 0p P m
n n  . 

: ٔػهّٛ َجد
2

9
m   ..................0.5 

 ــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

 وقاط(01حل التمزيه الثالث: ) 
 f تـ:اندانح انًؼسّفح  2 2ln( 1)f x x x      

 :ذؼٍٛٛ انُٓاٚاخ ػُد ددٔد يجًٕػح انرؼسٚف  .0

  
1

lim
x

f x




 
)يغ  انطسٚمح(  

.........0.5 

  lim
x

f x


 
)يغ  انطسٚمح(  

.........0.5 

ًُذُٙانذثٛاٌ أٌ  .2 fC لاٚمثم يمازتا يائلا ػُد

 

:ندُٚا
 

lim 1
x

f x

x
  ٔ، lim ( x)

x
f x


    

لا ٚمثمإذٌ ػُد fC يمازتا يائلا ٔإًَا ٚمثم

ٔ انًؼادنح ذفسػا يٍ لطغ يكافئ تإذجاِ انًعرمٛى 
y x  .......0.5 

ٔذشكٛم جدٔل  fدزاظح إذجاِ ذغٛس اندانح  .3

 انرغٛساخ :
يجًٕػح ذؼسٚفٓا ٔٚكٌٕ ذمثم الإشرماق ػهfٗاندانح



 
1

'
1

x
f x

x

 



 

ازج يٍ إش f(x)'إشازج  1x           

.................10 



  : f(x)'جدٔل إشازج 

                 1                   1 x 

      -       0             +       '(x)f 

إذٌ نًا 1;1x   f  يرصاٚدج، 

نًأ 1;1x   f .25.0...................    يرُالصح  

 :750.....................           جدٔل انرغٛساخ 
                        1                        1 x 

      -       0                   + '(x)f 

                                1 ln 4   
                                                   

    (x)f 

C)إثثاخ أٌ .4 )f ّٓٛ1ٚمثم يًاظا يؼايم ذٕج : 

x)'0أ٘: ) 1f   :ذكافئ
 

0

0

1
1

1

x

x

 



،

 0x D
  

0xٔيُّ: 0 ،ْ 2: ٙٔيؼادنح انًًاضy x  

..........10 

)إثثاخ أٌ انًعرمًٛاخ  .5 )  ذشرسن فٙ َمطح

 ٔاددج:

 ندُٚا:  2 0x y   :ٌٕفٛك 2 0x   ٔ 0y 

ٔيُّ   2x     ٔ 0y  

) إذٌ كم انًعرمًٛاخ ذشرسن فٙ انُمطح  2;0)B  
...........10 

أ( ذثٛاٌ أٌ .6 fC يذٕز انفٕاصم فٙ انُمطح ٚمطغ 

F. 
 اندانحf يرُالصح ذًايأ يعرًسج  ٔ

   5 6 0f f  . 

:إذٌ )ح و ق و(فإٌ  0f x  دلا ٔدٛداذمثمٔ 

 5;6 

أٌ أ٘ fC ٚمطغ يذٕز انفٕاصم فٙ انُمطح ;0F  
.....0.5          

ب( ْم  fC  ٚمطغ يذٕز انفٕاصم ػهٗ انًجال

 1;1  ؟ 

 اندانحf ذًايا يرصاٚدجٔ يعرًسج  
 ٔندُٚا: 1 2,38f ٔ 

1

lim
x

f x




  :ٌأ٘ أ 

    
1

lim 1 0
x

f x f




 
  

 
 

إذٌ fC ٚمطغ يذٕز انفٕاصم فٙ انُمطح ٔدٛدج

 ;0K ...0.5 

 

II g تـ:اندانح انًؼسّفح

  2 2ln(1 )g x x x     

شٔجٛح ػهٗ  gإثثاخ أٌ اندانح   .1 1;1gD  :  

ذٔ  هًسكصنيجًٕػح انرؼسٚف يرُاظسج تانُعثح ـ 

0xانفاصهح:  

)ـ  x) g(x)g  إذٌ اندانح،g.0.5.............    شٔجٛح 

ذثٛاٌ أٌ  .2 gC : ٍٚٚمثم يًاظٍٛ يرؼايد 

ػهٗ انًجال gC 1;0ٚمثم يًاظا( )ّيؼادنر

2y x  

نكٍ اندانح شٔجٛح ػهٗ انًجال 1;1 إذٌ اندانحg

 ذمثم يًاظا

( ')ػهٗ انًجال 0;1 ّ2يؼادنرy x  :دٛث

 
1a


 

 '
1a


  ٔ' 1 0aa   :ٌإذ   '      ........10 

زظى انًُذُٙ .3 gC: ندُٚا:اندانحػثازج( )g x:ْٙ 

   

   

2 2ln( 1

2 2ln( 1) 0

) ;

;1

1 0g x x x x

g x x x x






    









  
 

ػهٗ انًجال  ٔيُّ (C ) : 1;0g ُٗٚطثك ػه(C )f ثى،

 َُاظس

انسظى ػهٗ انًجال  0;1 لأٌ اندانحgشٔجٛح.   

.........10 
 
 



إَشاء .7 fC ٔ :  ...............10 

 1 1 ln(2) 2,38f  ( َٖمطح ددٚح كثس

(1;1 ln(2)))   
 

 


