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 -م-خراط: تقني رياضي                                                                                          الاستاذ: الشعبة

  ســــــــــــــا04: الرياضيات                                                                        المدة: اختبار في مادة
 :على المترشح أن يختار احد الموضوعين التاليين

 :الموضوع الأول
 ( نقاط04) :التمرين الأول

انفضاء مىغُب إنى معهم مرعامذ َ مرعاوظ  ; ; ;o i j k
  

. 

وعرثش انىقظ  1;1;0A ,  0;1;2B َ  2; 2;1C  .  

B;تٍه أن انىقظ -  (1 Aَ C   أكرة معادنح دٌكاسذٍح نهمغرُي -   ذعٍه مغرٌُا ABC  

نٍكه  (2 P ًمغرُي ذمصٍهً انُعٍط :  2

2 2

1 2 ;

1

x

y

z

 

  



  


  


 

 

  أكرة معادنح دٌكاسذٍح نهمغرُي P  

  تٍهّ أنّ ذقاطع انمغرٌٍُه ABC َ  P  انمغرقٍم ٌُ   ًٌطهة ذعٍٍه ذمصٍلا َعٍطٍا ن ،  

عٍهّ  (3 Q معمُعح انىقظ ; ;M x y z مه انفضاء تحٍس  :    0MA MB MC MA MB     
    

 معٍىا 

 .معادنرٍا انذٌكاسذٍح

: وفشض أنّ  (4  : 2 5 0Q x z    

  أدسط ذقاطع انمغرٌُاخ Q ،  P َ  ABC  

 ( نقاط04) :التمرين الثاني

ذعرثش فً انمغرُي انمشكة انمىغُب إنى معهم مرعامذ َ مرعاوظ  ; ;o i j
 

; انىقظ  ; ; ;I D C B A راخ انهُاحق     :

; 1 3 ; ;D C C B A AZ Z Z i Z Z Z i      ،    I مىرصف  CD  

 مصم انىقظ فً انمعهم  (1

A:     عهى انشكم الأعً ، حٍس  Lأكرة انعذد  (2 I

B I

Z Z
L

Z Z





  

   ABIاعرىرط طثٍعح انمصهس  - أ

 نهذائشج r َ وصف انقطش عٍهّ انمشكض -           ب C انمحٍطح تانمصهس ABI  أوشئ انذائشج  C  

 َ صاٌَرً I دَسان مشكضي Rنٍكه  (3
2


 ، h انرحاكً انزي ٌحُل A إنى C ٌحُل َ B إنى D.   

  R َ hعٍهّ انعثاسج انمشكثح نكم مه -            أ

hما ًٌ طثٍعح انرحٌُم  - ب R محذدا عثاسذً انمشكثح َ عىاصشي  

عٍهّ معادنح -           ض C  صُسج  C تانرحٌُم h Rمغرعملا طشٌقرٍه  

3as.ency-education.com



 4       من 2 صفحة  
 

 (  نقاط05) :التمرين الثالث

 في المجمهعة نعتبر المعادلة ذات المجههل ،  ,x y: ... 7 3 8E x y . 

بين انه إذا كانت الثنائية - أ (1 ,x y حل لممعادلة   Eفإن 2 7y  .
لمعادلة استنتج حمهل ا-       ب E. 

2)N في نظام تعجاد أساسه38 عجد طبيعي يكتب y في نظام تعجاد أساسه70 ويكتب x 11حيثx  و 
16y       اوجج القيم الممكنة لـ- أ,y xثم اكتب العجد N في النظام العشري. 

 3 )d القاسم المشترك لمعجدين ,y x حيث الثنائية  ,x y هي حل لممعادلة E 
أوجج كل الثنائيات -      بdأوجج القيم الممكنة لـ -     أ ,x yحمهل المعادلة  E 4 من أجلd  

اوجج الثنائيات -             ج ,x yحمهل المعادلة Eحيث 7 33 7 0 11x y . 

 ( نقاط07) :التمرين الرابع

gنركه :الجزء الأول دانح عذدٌح معشفح عهى انمعال    0;D   2:       تـ( ) 1 ln( )g x x x   . 

.  شم شكم ظذَل ذغٍشاذٍاgادسط اذعاي ذغٍش انذانح ( .2 َ عىذ 0 عهى ٌمٍه gأَظذ وٍاٌرً انذانح   (1

 . gاعرىرط إشاسج انذانح  ( 3                                       

 انمعشفح عهى f  وعرثش انذانح انعذدٌح :الجزء الثاني 0;D   ًكانران    :
1 ln( )

( )
2

x
f x x

x
   . 

( )C انرمصٍم انثٍاوً نهذانح f )فً انمغرُي انمضَد تمعهم مرعامذ َ مرعاوظ   ; ; )O i j
 

2i: حٍس  cm


 .

. فغش ٌىذعٍا انىرٍعح انصاوٍح . 0 َ عهى ٌمٍه عىذ fأَظذ وٍاٌرً انذانح- أ   (1

)تٍه أن انمغرقٍم -  ب      ) را انمعادنح :
1

2
y x  ًمقاسب مائم  نهمىحى  ( )C . 

)ادسط انُضع انىغثً نهمىحىً - ظـ        )Cتانىغثح إنى ( ) .

:    D ٌىرمً إنى xذحقق أوً مه أظم كم - أ   (2
2

( )
'( )

g x
f x

x
 .

.  عهى معمُعح ذعشٌفٍا ، شم شكم ظذَل ذغٍشاذٍا fاعرىرط اذعاي ذغٍش انذانح –  ب      

)اكرة معادنح دٌكاسذٍح نهمغرقٍم - ظـ       )T ًانزي ٌمظ انمىحى ( )C عىذ انىقطح 
3

(1; )
2

A . 

): أشثد أن انمعادنح (3 ) 0f x  ذقثم حلا َحٍذا  فً انمعال
1

;1
2

 
 
 

  .

) انمىحىً مصم (4 )Cانمغرقٍمٍه َ ( ) َ ( )T .

D    :2 ٌىرمً إنى x  وضع مه أظم :الجزء الثالث 21 1 1
( ) (ln )

2 2 2
h x x x x   . 

)'احغة  (1 )h x .   ما را ذغرىرط ؟

) مغاحح انحٍض انمغرُي انمحذد تانمىحىSً أَظذ تانغىرٍمرش انمشتع (2 )Cَتانمغرقٍماخ انرً معادلاذٍا :

1 ; ; 0x x e y  . 
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 :الموضوع الثاني
 ( نقاط04) :التمرين الأول

)فً انشكم انمقاتم  )fC انرمصٍم  انثٍاوً نهذانح 𝑓 عهى انمعال  0,5 2تانعلاقح( ) ( 3) 3f x x  َ             

(d) ًانمغرقٍم انزي معادنر : y x 

 

1) ( )nUمررانٍح معشفح عهىًكماٌه:
0

15

4
U  َ 1 ( )n nU f U  

3: اعذ ذمصٍم انشكم انمقاتم شم مصم عهى محُسانفُاصم انحذَد انرانٍح  - أ 2 1 0, , ,U U U Uمثشصا خطُط احغاتً  دَن 

انرمصٍم  

)ضع  ذخمٍىا حُل  إذعاي ذغٍش انمررانٍح-   ب )nU  ذقاستٍا َ 

n :3تشٌه تانرشاظع اوً مه اظم كم عذد طثٍعً- أ (2 4nu  

)ادسط إذعاي ذغٍش انمررانٍح-     ب )nUاوٍا مرقاستح     شم اعرىرط

3 )( )nV انمررانٍح انعذدٌح انمعشفح عهى   تانعلاقح : ln( 3)n nV U  

)أنتشٌه -     أ )nV0 مررانٍح ٌىذعٍح ٌطهة ذعٍٍه اعاعٍا َ حذٌا  الأَلV  

lim شم احغة  nV َ nU كلا مه  nتذلانح أكرة -      ب n
n

u
    

 

 : انمعمُع nتذلانحأحغة تذلانح -     ض 
0 1 ....n nS V V V    

: انعذاء  nاحغة تذلانح -     د
0 1 2( 3)( 3)( 3)......( 3)n nu u u u         

 ( نقاط05) :التمرين الثاني

وعرثش
 

فً
 

انمغرُي
 

انمىغُب
 

إنى
 

معهم
 

مرعامذ
 

,   مرعاوظ ,O u v
 

Aانىقطرٍه  ( )
 

َ B4     لاحقرٍما 2
A

Z i      ،  3BZ i      

أكرة عهى انشكم انعثشي شم عهى انشكم انمصهصً انعذد انمشكة (أ (1
-Z Z

Z
B

B

A  
  . 

ABOانمصهسإعرىرط طثٍعح  (      ب   . 

Z لاحقرٍا M  فً انمغرُي انزي ٌشفق تكم وقطح R وعرثش انرحٌُم انىقطً (2
 

M  انىقطح لاحقرٍا   Z  َانزي ٌحُل 

Aانىقطح
 

O  إنى B  ٌَحُل انىقطح B  إنى   . 

تٍهّ أنّ انعثاسج انمشكثح نهرحٌُم انىقطً ( أ
 

 R
 

ًٌ :          - 1 3Z Zi i            . 

R عٍهّ طثٍعح انرحٌُم ( ب
 

 .  َعىاصشي انممٍضج
 عٍهّ ( خ

C
Z

 
C لاحقح انىقطح 

 
صُسج انىقطح

 
  O تانرحٌُم R   . 

ABOCإعرىرط طثٍعح انشتاعً ( ز   . 

(𝑪𝒇) 

(d) 
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Z لاحقرٍا مه انمغرُي M  عٍهّ معمُعح انىقظ ( ض
 

-                : حٍس 4 2Z Zi          . 

2Z مه أظم (أ (3 i     ، 2 : وضع
2Z

Z i
i

L 
 


 

      
 
 

 
  -

-     :  تٍهّ أنّ .   iL         . 

 .  عذداً حقٍقٍاnLً  تحٍس n عٍهّ قٍم انعذد انطثٍعً (      ب
 : تٍهّ أنّ  (      خ                       

2 2
  - 2 - - 2 - 0Z Zi i          . 

 (  نقاط04) :التمرين الثالث

:  انمعادنح انرفاضهٍح  ℝوعرثش فً انمعمُعح   xeyyE  23':. 

: كما ٌهً ℝ انمعشفح عهى انمعمُعح gتحٍس ذكُن انذانح a عٍه قٍمح انعذد انحقٍقً  (1  xeaxg  .  حم  

نهمعادنح  E. 

: وعرثش انمعادنح انرفاضهٍح   (2  03':'  yyE حم انمعادنح                        'E. 

 ًٌ حم نهمعادنح kتشٌه أن انذانح  (3 E إرا َفقظ ارا كاود انذانح  gk  حم نهمعادنح ًٌ  'E.  

شم اعرىرط معمُعح حهُل انمعادنح  E. 

 نهمعادنح kعٍه حلا خاصا  (4 E تحٍس ٌكُن معامم ذُظًٍ انمماط نهمىحىى انممصم نهذانح k فً انىقطح راخ 

. 4 ٌغاَي 0انفاصهح 

 ( نقاط07) :التمرين الرابع

 : كماٌهًمعشفح عهى g      :الجزءالأول
2( ) 1 ( 2 ) xg x x x e   

):أحغة -  أ(1      )lim
x

g x


)g:      ،    شم تٍه ان  ) 1lim
x

x



   
 

) :نأخذ.)  شم شكم ظذَل ذغٍشاذٍا  gادسط إذعاي ذغٍش انذانح  - ب 2) 2,4g    َ( 2) 2, 2g  )  

):  انمعادنحتٍه ان -  أ (2      ) 0g x  حهٍه فً ذقثم  ،  َ    2 حٍس 1,9   :0,5 0,4  
    

)إعرىرط  إشاسج -         ب  )g x    عهى 

:  تـ عهى   دانح عذدٌح معشفحf         :الجزءالثاني
2( ) 4 ( 2) xf x x x e     

 َ                       ( )fC  ذمصٍهٍا انثٍاوً فً مغرُ مىغُب انى  معهم مرعامذ َ مرعاوظ ; ;o i j
 

 

):أحغة-  أ  (1    )lim
x

f x


، ( )lim
x

f x


 

)تٍه ان انمغرقٍم - ب           ) ً4 رَ انمعادنy x ًمقاسب مائم نـ نهمىحى ( )fC عىذ  .   

)ادسط َضعٍح انمىحىً - ض      )fC تانىغثح انى انمغرقٍم ( )  

) : xتٍه اوً مه ظم كم عذد حقٍقً - أ   (2    ) ( )f x g x     

) :نأخذ  )) fشكم ظذَل ذغٍشاخ انذانح -      ب ) 2,05f   َ ( ) 0,25f   ))  

)تٍه ان انمغرقٍم ( 3    )مماعا نهمىحىى ( )fC  ، فً وقطح ٌطهة ذعٍٍىٍا 

) الاخششم اكرة معادنح انمماط  )Tانزي ٌُاصي ( ) 

)أسعـم   (4    )T ،( ) ًانمىحىـ  َ ( )fC  

):  عذد َإشاسج حهُل انمعادنحmواقش تٍاوٍا َحغة قٍم انُعٍظ انحقٍقً  (5    )f x x m  
 

 مع تمنياتي لكم بالنجاح
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