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 **** التاليين حد الموضوعينأيختار  أنعلى الطالب * ***
 الأول الموضــــوع

)نقاط  04.00( : التمرين الأول
�كريات تحمل العدد  5و  aتحمل العدد  كريات 4يحتوي كيس غير شفاف على       �1a نفرق بينها عند اللمس ،  نسحب  لا �

 .عشوائيا من هذا الكيس ثلاث كريات دفعة واحدة 
: تين التاليتينأحسب إحتمال الحادث)1

  A :    ثلاث كريات تحمل نفس العددسحب . 
  : B  بالضبط تحمل نفس العددسحب كريتين . 

.الكريات المسحوبة  مجموع الأعداد المسجلة علىوهو الذي يأخذ   Xنعرف المتغير العشوائي )2
 .   Xعين القيم الممكنة للمتغير العشوائي   -أ         
 .   Xنون الإحتمال للمتغير العشوائي أكتب قا  -ب        
�العشوائي أحسب الأمل الرياضياتي للمتغير ـــــ   ج           �E X    بدلالةa   ثم حدد قيمةa   من أجل� � 0E X �   .

   
 )نقاط  04.00( :ي التمرين الثان

�كثير الحدود  ليكن �P z للمتغيّر المركّب Z  المعرّف كما يلي و:    � � � �� �� �4 1 6 3 2p z iz z i z i� � � � � � 

I. المعادلة  حل في مجموعة الأعداد المركبة   :� � 0�p z  .
II.تجانسالمتعامد والم في المستوي المركب المزود بالمعلم نعتبر � �; ;O u v 

3   لواحقها على الترتيب  A ،B،Cالنقط  2i�  ،1 6i� �  ،4i . 
�أكتب العدد  أ ــــ  )1

�
B C

A C

z z
z z

.  ، ماذا تستنتج ؟ لى الشكل الأسيع  

.مع تحديد العناصر المميزة له   BإلىAو يحول  Cالذي مركزه  حدد طبيعة التحويل ب ـــــ 
.	يطلب تحديد زاويته  BإلىAالذي يحول  �ر الفواصل مركز الدوران نقطة من محو   �لتكن  )2
� لتكن )3 �
�مجموعة النقط    �,M x y  من المستوي ذات اللاحقةZ  4   :والتي تحقق 5� �Z i  .

�أ ـــــ عين طبيعة المجموعة     �
� تنتمي إلى B النقطة تحقق أنثم    �
. 
�عين  ب ـــــ     �صورة  �� �
�و بالتحويل   �صورة  �'� �
.مع تحديد العناصر المميزة لكل منهما �بالدوران  
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نقa :  ) )04..0000لأولين الأول
يس غير شفافي كيس غير شفاف على

يس ثلاث كرياتذا الكيس ثلاث كريات
الحادثحتمال الحادث ثثثتينتين التاليتينل

ث كريات تحثلاث كريات تحملب 
الضبط تحبالضبط تحمل نينكريتين 

وهو الذوهو الذي يأخXXشوائي 
 للمتغير العشومكنة للمتغير العشوائي 

Xلمتغير العشوائيال للمتغير العشوائي 
��لعشوائي العشوائي غير  ��E XX�

��3    ::ا يلي  2z ii3 223

�� � �p zp ��    .
��نس �; ;;O u vO u v; ;; ��vv;

4i . 

.مميزة له ر المميزة له  
cy4Z..		ته يد زاويته  4��4

s

   .

..منهمازة لكل منهما

sms
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)نقاط  05.00( :التمرين الثالث

 
� �nu   0متتالية عددية معرفة بـحدها الأول

1

5
u n  : 1أجل كل عدد طبيعي ومن �

1
1

2 1
n

n

u
u� � �

�
     . 

1:  أن  nمن أجل كل عدد طبيعيأنه برهن بالتراجع .1
0

2
nu  1

2
nu .

�،  nكل عدد طبيعيتحقق أنه من أجل ) أ  .2 �
1

1 2

2 1

n n
n n

n

u u
u u

u�

�
� �

�  
�المتتالية   إتجاه تغيرثم استنتج  �nu  .

�بين أن المتتالية ) ب  �nu  متقاربة ثم أحسب نهايتها.

�لتكن المتتالية العددية .3 �nv المعرفة من أجل كل عدد طبيعيn  5: مايلي ك

2 1

n
n

n
n

uv
u

�
� .

�بين أن المتتاليةأ ــــــ   �nv  حدها الأول  يطلب حساب  10 أساسهاهندسية. 

بين أن ثم   nبدلالة   nvأكتب عبارة ب ــ  
1

2

2 3

n

n nu ��
�

�نهاية  ، أحسب  �nu . 

:   nS المجموع nبدلالة  أحسب.4
0 1 2

1 1 1 1
........n

n

S
u u u u

� � � �   .   

 )نقاط  07.00(  :التمرين الرابع

I.العددية  ةنعتبر الدالf  المجال المعرفة على� �0;�
  :كمايلي  
� � � �
� �

2 21
3 ln 1 ; x 0

2

0 1

f x x x

f

� � � ��
�
� ��

0 

�و    �fC  متجانس و منسوب إلى معلم متعامد التمثيلها البياني  في المستوي� �jiO ��
 ) 2cmالوحدة ( . ,,

�:أحسب أ ــــــ   )1 �xf
x �
�
lim .

.ثم فسر النتيجة هندسيا  0ند ع fأدرس قابلية إشتقاق الدالة ب ــــــ   
.ثم شكل جدول تغيراتها  fأدرس إتجاه تغير الدالة )2
�0:  حيث  �بين أنه يوجد عدد حقيقي وحيد )3 �و     � � 0f � 4,6 : ثم تحقق أن   � 4,7� 4,7   .
�أكتب معادلة للمستقيم )4 �مماس المنحنى �� �fC  1في النقطة ذات الفاصلة .

II. لتكن الدالةg المجال المعرفة على � �0;�
�: كمايلي   � � � 1
2

2
g x f x x� � � .

�أ ــــ أحسب  )1 �'g x  و� �''g x   ثم أدرس إتجاه تغير الدالة� �'g x ثم استنتج إشارتها على المجال� �0;�
   .
�ب ـــــ حدد إتجاه تغير الدالة   �g x   ثم استنتج وضعية ،� �fC  النسبة إلى المستقيم ب� ��.
�:  أنشئ ج ــــــ   �و   �� �fC . 

: غير معدوم نضع  nمن أجل كل عدد طبيعي)2
1

2

1

lnn

n

I x xdx� � 

 . nبدلالة  nIأحسبباستعمال المكاملة بالتجزئة  ــــــ  أ  
� مساحةال nبدلالة  استنتج ب ـــــ   �A n  2بـــcm المحدد بالمستقيم  يمستو للحيز ال� �المنحنى و  �� �fC           
1xو  1�xالمستقيمين اللذين معادلتيهما  و 

n
�، ثم أحسب  � �lim

n
A n

��

  .
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 نتمنى لكم النجاح في شهادة البكالوريا                                                                                     إنتهــــــــــــى
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)ب 

لتكنلتكن المتتا..3

 بينبين أن اأ ــــــ  أ ــــــ  

n  أكتب عبارأكتب عبارة ب ــب ــ 

nnS المجموع  المجموع nnلالة 

)اطنقاط 0

�المجالالمجال  على لمعرفة على 

لمنسوب إلىمنسوب إلى معلالالستوي 

ثم فسر النتيجةثم فسر النتيجة ه0ند ع
..ها غيراتها 

��   و    �� 0ff ��  ثم ��
. 1ذات الفاصلقطة ذات الفاصلة 

�� �g xg �� � . .
ستنتج إشارتهثم استنتج إشارتها على

�� المستقيم إلى المستقيم  ��.

�� �C� 
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 ثانيالموضــــوع ال

)نقط  05.00( :التمرين الأول 
I. المعادلة  حل في مجموعة الأعداد المركبة   :� �2 2 2 0........... 1z z� � �  .
II. نعتبر في المستوي المركب المزود بالمعلم المتعامد والمتجانس� �; ;O u v �v; 

1لواحقهاعلى الترتيب A،B،C ،Mالنقط i� ،1 i� ،2 i�	،z x iy� 	0أعداد حقيقية و	،x،yحيث.(� 0. ( 
2zالمعرف من أجل كل Lوليكن العدد المركب  i�   2: بــــ

2

z iL
z i
�

�
�

 . 
.  على الشكل الجبري L أكتب العدد )1
�أوجد المجموعة)2 �
�مجموعة النقط   �M z  من المستوي في الحالتين الآتيتين والتي تحقق:

 .عدد تخيلي صرفا  Lأ ـــــ                                       
1Lب ــــ                                      �.

zأ ـــــ بين أنه من أجل  )3 4 2i� AL:   فإن   � z�       وBL z�  .
�متناظرتين بالنسبة إلى المجموعة  Bو Aب ــــــ بين أن النقطتين                        �
 ) .ب) 2في الحالة  

زاويته  و   2ونسبته  Aبالتشابه المباشر الذي مركزه  Bصورة النقطة  Dأوجد لاحقة النقطة )4
6

�  .
في استقامية ، ثم استنتج نوع التحويل النقطي  D،C،Aبحيث تكون النقط 	أوجد العدد الحقيقي)5

.مع تعين خصائصه المميزة  Dإلى  Cالنقطة  الذي يحول
)نقط  04.00( :التمرين الثاني 

2014:   بحيث تقبل المعادلة  mعين قيم العدد الصحيح .�� 475 m� 	� 2حلولا في   �  2  .�

�ذات المجهول  المعادلة اد الصحيحة نعتبر في مجموعة الأعد.�� �,x y    :� �2014 475 19........x y� � � �  .�

��عين الحل الخاص ) �0 0,x y   للمعادلة� 0:  والذي يحقق  �� 04 1y x� �  .�

��المعادلة  22حل في) ��  .�

��أوليان فيما بينها باعتبار الثنائية  yو xبين أن العددين) �,x y حل للمعادلة  2من� �� .�

�بحيث  nلعدد الطبيعيعين قيم ا)� �4 25n �هو  "!�على العدد  nوباقي قسمة   #  .�

�عين كل الثنائيات  )$ �,x y  حلول المعادلة   22من� xكون العدد  بحيث ي �� y�   مضاعفا للعدد�! .�

.
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أ ـــــ بينأ ـــــ بين أنه))33
 ب ــــــ بين أب ــــــ بين أن النق    

Dجد لاحقة النقأوجد لاحقة النقطة 

بحبحيث		د الحقيقي العدد الحقيقي
مع تعيDDإلى  إلى  CCقطة 

47547		m  :   عادلة  ��		47547

��xت المجهول ذات المجهول  ة y,

0:   يحقق :  والذي يحقق  110

�� �x yx حلحل لل 2ممن,
� العدد على العدد !"�#هو  "!

xلعدد  ون العدد   yx y� مض 
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)نقط 0040.( : التمرين الثالث 
 

   A ،B ،C ،O أربع نقط من الفضاء وG  2: نقطة تحقق 3 0GO GA GB� � � 0GO GA G2 332 32 3 
�عين )1 �
�مجموعة النقط   �, ,M x y z  تحقق من الفضاء والتي:   � �2 3 . 0MO MA MB MC� � �� 0MO MA MB MC�2 33 �2 3 �  .
�الفضاء منسوب إلى معلم ،متعامد ومتجانس)2 �kjiO ���

�تعتبر مجموعة المستويات. ,,, �m�  المعرفة بالمعادلة:
        � �2 6 6 0m x y mz m� � � � � .وسيط حقيقي  mحيث �

�بين أن كل المستوياتأ ــــ       �m� تشمل مستقيما ثابتا يطلب تعيين تمثيلا وسيطيا له
�اكتب معادلة لسطح الكرة ب ــــ       �Sالتي مركزها�  . 3ونصف قطرها  �2;1;�2
�بحيث يكون المستوي  mج ـــــ عين قيم العدد الحقيقي       �m�  مماسا لسطح الكرة� �S   .

�بحيث يكون المستقيم mهل توجد قيمة للعدد الحقيقي)3 2uالموجه بالشعاع �� i j k� � �u i j k2i ji j2 عمودي على� �m� ؟ علل.

 )نقط  07.00(: التمرين الرابع 
I. لتكن الدالةg  المعرفة علىIR  كمايلي : � � 1xg x xe �� �  . 

. gالدالة  تغيرات ثم أنشئ جدول gالدالة  تغيرأدرس إتجاه  )1
�إشارة  ستنتج ا )2 �xg  علىIR  . 

II.العددية  ةنعتبر الدالf للمتغير الحقيقيx المعرفة على ،IR  كمايلي:� � � �2

1xf x xe �� �و  � �fC   تمثيلها البياني
�متجانس و منسوب إلى معلم متعامد الفي المستوي  �jiO ��

 ) 2cm  الوحدة(  . ,,
� : أحسبأ ــــــ  )1 �xf

x �
�
lim

  
�و  �xf

x �
�
lim   .

�بين أن ــــ  ب  �fC اربجو  يقبل مستقيم مقارب�
�و أن     �
lim
x

f x
x��


� �
.  ، ماذا تستنتج ؟   
�  xبين أنه من أجل كل عدد حقيقي أ ــــــ  )2 � � � � �' 2 'f x g x g x�  إشارة ، ثم استنتج� �'f x .

.  fب ــــ أنشئ جدول تغيرات الدالة   
�المماس  كتب معادلةأ)3 �للمنحنى  %� �fC   0عند النقطة ذات الفاصلة  . 
�:   أرسم)4 �و  %� �fC  .
III. لتكن� �h x  علىدالة معرفة IR يلي كما :  � � � � � �2 21

2 2 1 2 1
4

x xh x e x x e x x� �� � � � � � �    .
�بين أن الدالة  )1 �h x  أصلية للدالةf  علىIR   .
�المحدد بالمنحنى  يللحيز المستو  Aالمساحة 2cmأحسب بـــ  )2 �fC  1والمستقيمات�x 2وx � ،1y � . 
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الالفضاء))22
          0

 بينبين أن ك أ ــــ أ ــــ        
اكتب ماكتب معادلة ب ــــ ب ــــ   

عين قيم العدد الج ـــــ عين قيم العدد الحق
بحmللعدد الحقيقييمة للعدد الحقيقي

ط)نقط
1: كمايلي  كمايلي  IRIعلى 

تغيرات ثم أنشئ جدول   أنشئ جدو
 

كم IRRلمعرفة على ، المعرفة على 
��نس  ��jjiiOO�� ���

الوحد(  . ,,,, الو(  . 

�و أن    ��cm
f xx�
xx��


� �
�


� �f xf � �'� إإش، ثم استنتج  ، ثم استنتج  �

 

�� �� �2 �11

44
�h x eh x�� �� 211 ��2 �e �2x �� 

2x � ، ،11yy �� .  
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