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الʵعॻʮة الʸǻʗقʙاॻʟة الʚʱائȂʙة الʸʱهʦرȂة
الʴʸاǺقات و للامʲʯانات الʟʦʹي الʗیʦان الॻʹʟʦة الॻȁʙʯة وزارة
الॻʹʸعة ولاǻة الʮȂʙʱʯي الȜॺالʦرȂا امʲʯـان
2022 ȏما : دورة تॻʮȂʙʱة علʦم : الॺɹʵة

د 30 و سا 03: الʗʸة الȂʙاضॻات : مادة في اخॺʯار
: ʥʻʻالʯال ʥʻعʦضʦʸال ʗأح ʯʳǻار أن الʙʯʸشح على

: الأوّل الʦʸضʦع

(ȉنقا 04) الأول: ʥȂʙʸʯال
الʱعلʽل. مع الʴॽʴʸة الإجاǼة ʛʱإخ

:x حॽʁقي عʙد كل أجل ʧم ، f(x) = ln(x2 + 2x+ 3) بـ: R على الʺعʛفة f الʙالة (1
f(−x) = f(x) ج) f(2− x) = f(x) ب) f(−2− x) = f(x) أ)

.un =
∫ en+1

en

2

x

(
1 + lnx

)
dx كʺایلي: N على معʛفة عʙدǽة مʱʱالॽة (un) (2

هي: S ॽʀʺة ، S = u0 + u1 + ...+ u36 نʹع:
S = 1444 ج) S = 1443 ب) S = 2022 أ)

:ʨه y(0) = 1 Șقʴǽ ȑʚال y′ − (ln2)y − ln8 = 0 الʱفاضلॽة للʺعادلة الʵاص الʴل (3
y = 4ex + 1 ج) y = 2x+2 − 3 ب) y = 2x−1 + 3 أ)

عʨʷائॽة: لȃʛʳʱة الاحʱʺال قانʨن ǽعʛف الʺقابل الʙʳول (4

xi 1 2 3 4

P (X = xi) 0.2 0.4 0.1 0.3

:ʨه الاحʱʺال قانʨن ʧایॼت ∗
1.25 ج) 2.5 ب) 1.12 أ)

:ʨه P (A ∩B) فإن P (B) = 0.4 ، P (A) = 0.3 ʘʽح ʧʽʱقلʱʶم ʧʽʱحادث B و A ʗكان اذا ∗
0.75 ج) 0.7 ب) 0.12 أ)

هي: lim
n→+∞

C1000
n

n1000
(5

+∞ ج) 1

1000!
ب) 0 أ)
(ȉنقا 05) الʰاني: ʥȂʙʸʯال

. un+1 =
2

3
u2
n :n ॽʰʡعي عʙد كل أجل ʧوم u0 =

1

2
بـ: N على الʺعʛفة (un) الʺʱʱالॽة ʧؔʱل

.vn = ln

(
2

3
un

)
بـ: N على الʺعʛفة (vn) الʺʱʱالॽة ʧؔʱول
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.0 < un <
3

2
:n معʙوم ʛʽغ ॽʰʡعي عʙد كل أجل ʧم ،أنه Ǽالʛʱاجع ʧهʛب ا) (1

مʱقارȃة. أنها اسʱʻʱج ʦث ،un الʺʱʱالॽة ʛʽتغ اتʳاه ادرس ب)
.v0 الأول ،وحʙها أساسها ʧʽʽتع ʖلʢǽ هʙʻسॽة مʱʱالॽة (vn) ان ʗʰأث ا) (2
un =

3

2

(
1

3

)2n

: أن اسʱʻʱج ʦث ،n بʙلالة vn العام ʙʴال ॼɺارة ʖʱأك ب)
. lim
n→+∞

un ʖʶأح ج)
S ′′
n = v20 + v21 + ...+ v2n و S ′

n = u0 × u1 × ...× un و Sn = v0 + v1 + ...+ vn نʹع (3
.Sn الʺʨʺʳع n بʙلالة ʖʶأح ا)

.n بʙلالة S ′
n ʧع ʛʰع ʦث S ′

n =

(
3

2

)n+1

.eSn أن ʗʰأث ب)
.n بʙلالة S ′′

n ʖʶاح ج)
(ȉنقا 04) :ʖالʰال ʥȂʙʸʯال

. أعʹاء 3 ʧم بلʻʳة تʺʽʲله ،یʛاد إناثا 4 و ذʨؗر 8 ʧم یʨؔʱن رȄاضي فʨج
.ʦارهॽʱإخ ʧȞʺǽ Ȅʛʡقة ʦȞǼ ا) (1

إناثا. اللʻʳة تʷʺل لا أن احʱʺال ما ب)
معا. ʧʽʶʻʳال تʷʺل أن احʱʺال ما ج)

.Șʶʻوم، له ʖونائ ʝॽرئ ʧم الʺȞʷلة اللʻʳة نفʛض (2
.ʦارهॽʱاخ ʧȞʺǽ Ȅʛʡقة ʦȞǼ ا)

الأقل. على رجلا اللʻʳة تʷʺل أن احʱʺال ما ب)
، Y ʟʵʷال اللʻʳة لاتʷʺل أن X ʟʵʷال ȋʛʱʷǽ ʧؔول ( 1-أ ) الʕʶال في كʺا الأن اللʻʳة تȞʷل (3

. ( الفʨج ʧم رȄاضॽان Y ، X )
الʺʺʻȞة. الʛʢق عʙد ʨه ما ا)

معا. ʧʽʶʻʳال اللʻʳة تʷʺل أن احʱʺال ʖʶأح، ذʛؗان Y و X أن علʺا ب)
(ȉنقا 07) الʙاǺع: ʥȂʙʸʯال

نقʢة A ǽقʰل g للʙالة (Cg) الॽʰاني الʽʲʺʱل ،
(
O;

−→
i ;

−→
j
)

ʝانʳʱʺال ʙعامʱʺال ʦالʺعل إلى الʺʨʶʻب ȑʨʱʶʺال
له. انعʢاف
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(I
g(x) = a(lnx+1)−bx2 بـ: ]0,+∞[ على الʺعʛفة g الʙالة (1

حॽʁॽʁان. عʙدان b و a ʘʽح ،
.b و a ॽʀʺة ʧʽع-

:b = −1

2
و a = 1 أجل ʧم (2

مʺایلي: Șقʴت ا)
.]0,+∞[ على تʺاما مʜʱایʙة g •

.0.4 و 0.3 ʧʽب مʨʸʴر α •

.]0,+∞[ على g(x) إشارة اسʱʻʱج ب)

.f(x) = 2 + lnx

x
− 1

2
x− 1 : یلي كʺا ]0,+∞[ على الʺعʛفة العʙدǽة الʙالة f ʧؔʱل (II

.
(
O;

−→
i ;

−→
j
)

ʝانʳʱʺال ʙعامʱʺال ʦالʺعل إلى الʺʨʶʻب ȑʨʱʶʺال في f للʙالة الॽʰاني الʽʲʺʱل (Cf )

. lim
x→+∞

f(x) و lim
x→ 0

f(x) ʖʶاح (1

f ′(x) = − 1

x2
g(x) : ʖجʨم حॽʁقي عʙد كل أجل ʧم أنه ʧʽب ا) (2

تغʛʽاتها. جʙول شȞل ʦث ، f الʙالة ʛʽتغ اتʳاه ادرس ب)
لـ Ǽالॼʶʻة وضعʱʽه أدرس ʦث ، +∞ ʙʻع (Cf ) لـ مائل مقارب (∆) : y = −1

2
x − 1 ʦॽʁʱʶʺال أن ʧʽب ا) (3

.(Cf )

إحʙاثॽاها. ʧʽʽتع ʖلʢǽ إنعʢاف نقʢة ǽقʰل (Cf ) أن ʧʽب ب)
.]1.3; 1.4[ الʺʳال على β وحʙʽا حلا تقʰل f(x) = 0 الʺعادلة أن ʧʽب (4
له. معادلة ʧʽʽتع ʖلʢǽ (∆) لـ ȑازʨم (T ) مʺاسا ǽقʰل (Cf ) أن ʧʽب (5

.f(α) لـ حʛʸا اسʱʻʱج ʦث f(α) = 1

α
− α− 1 أن: ʗʰأث (6

.( f(α) = 1.52 :ʚأخǼ ) ، (Cf ) ʦث (T ) و (∆) أنʷئ (7
2 + lnx

x
−

∫ −1

m
e0dt = 0 الʺعادلة: حلʨل عʙد m ʦॽʀ ʖʶوح بॽانॽا ʞناق (8

(Cf ) الʺʻʴʻى ʧʽب الʺʨʸʴر ȑʨʱʶʺال ʜʽʴال مʶاحة اسʱʻʱج ʦث ، x → 2 + lnx

x
للʙالة أصلॽة دالة ʧʽع (9

. x = 3 و x = 2 : معادلʱاهʺا ʧیʚالل ʧʽʺॽʁʱʶʺال ʧʽب والʺʨʸʴر (∆) ʦॽʁʱʶʺوال
.(Cf ) ʧم إنʢلاقا اسʱʻʱاجه كॽɿॽة شʛح مع (Ch) ʦأرس ،h(x) = −|f(x)| بـ: ]0,+∞[ على معʛفة h الʙالة (10
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: الhّاني الʦʸضʦع
(ȉنقا 04) الأول: ʥȂʙʸʯال

في لها الʺʺʲل الॽʰاني الʺʻʴʻى (Cf ) ʧȞॽول f(x) =
e2x − ex + 1

ex − 1
كʺایلي: ]0; +∞[ على الʺعʛفة f الʙالة ʧؔʱل

.(O, i⃗, j⃗) ʝانʳʱوم ʙعامʱم ʦمعل إلى مʨʶʻب ʨʱʶم
.ʛȄʛʰʱال مع الʲلاثة الإقʛʱاحات ʧم ʙʽحʨال الॽʴʸح الإقʛʱاح ʧʽع

: هي b و a ॽʀʺة f(x) = ex + a+
bex

ex − 1
: ]0; +∞ ʧم x حॽʁقي عʙد كل أجل ʧم (1

a = −1, b = 1 ج) a = −1, b = 0 ب) a = 1, b = 1 أ)
: هي F (ln2) = 2 Șقʴت والʱي F الʙالة هي ]0; +∞[ على f للʙالة الأصلॽة الʙالة (2

F (x) = ex−ln

(
ex

ex − 1

)
+ln2 ج) F (x) = ex+ln

(
ex − 1

ex

)
ب) F (x) = ex−ln

(
ex − 1

ex

)
أ)

ʧیʚال ʧʽʺॽʁʱʶʺوال x → ex − 1 للʙالة (δ) والʺʻʴʻى (Cf ) Ǽالʺʻʴʻى والʺʙʴد ȑʨʱʶʺال A ʜʽʴال مʶاحة (3
هي: x = 2 و x = 1 معادلʱهʺا

ln(e+ 1) ج) ln(e− 1) ب) ln(2e) أ)
: ȑاوʶǽ I ʙʳن I =

∫ 2

1

xex

(ex − 1)2
dx لـ Ǽالʜʳʱئة الʺȞاملة Ǽاسʱعʺال (4

I =
−e3 + e+ 1

e+ 1
+
∫ 2

1
f(x)dx ج) I =

e+ 1

e− 1
+
∫ 2

1
f(x)dx ب) I =

e3 − e+ 1

e+ 1
−
∫ 2

1
f(x)dx أ)

(ȉنقا 05) الʰاني: ʥȂʙʸʯال
.ln 3

√
v6 + lnv2 = 0 و lnv2 − lnv3 = ln2 :ʘʽح تʺاما مʨجॼة حʙودها هʙʻسॽة مʱʱالॽة (vn)n∈N (1

تقارȃها. وادرس n بʙلالة vn ʖʱأك ʦث ، v0 الأول وحʙها vn الʺʱʱالॽة أساس ʧʽع-

u0 = 0 الأول ʙʴǼها الʺعʛفة (un) العʙدǽة الʺʱʱالॽة ʛʰʱنع (2
.un+1 =

√
6un + 16 :n ॽʰʡعي عʙد كل أجل ʧوم

كʺایلي: ]− 8

3
;+∞[ الʺʳال على الʺعʛفة الʙالة h ʧؔʱل

ʦॽʁʱʶʺال (∆) و الॽʰاني تʺʽʲلها (C) ، h(x) =
√
6x+ 16

ʙعامʱم ʦمعل إلى الʺʨʶʻب ȑʨʱʶʺال في y = x الʺعادلة ذو
الʺقابل). الȞʷل ʛʤأن).ʝانʳʱوم

مʨʴر على مʲل ʦث الإجاǼة ورقة على الʺقابل الȞʷل ʦرس ʙأع-
اتʳاه حʨل تʻʽʺʵا ضع ʦث u3 و u2، u1، u0 الʙʳود الفʨاصل

وتقارȃها. (un) ʛʽتغ

6 ʥم 4 صفʲة

en
cy

-ed
uc

ati
on

.co
m/ex

am
s

3as.ency-education.com



2 0 4 6 2 6 0 8 1 2 0 1 8

وتقارȃها. (un) ʛʽتغ اتʳاه اسʱʻʱج ʦث 0 ≤ un < 8 :n ॽʰʡعي عʙد كل أجل ʧم أنه Ǽالʛʱاجع ʧهʛب (3
.0 < 8− un+1 ≤

1

2
(8− un) :n ॽʰʡعي عʙد كل أجل ʧم أنه ʧʽب ا) (4

lim
n→+∞

un اسʱʻʱج ʦث ، 0 < 8− un ≤ vn ॽʰʡعي عʙد كل أجل ʧم أنه ʧʽب ب)

(ȉنقا 04) :ʖالʰال ʥȂʙʸʯال
كȄʛات وثلاث 3،2 بـ: مʛقʺة ʧȄاوʹॽب ʧʽʱȄʛك مʻها ʝʺاللǼ بʻʽها نفʛق لا مʱʺاثلة كȄʛات 9 على U1 صʙʻوق ȑʨʴǽ

.3، 3، 2، 2 بـ: مʛقʺة سʨداء كȄʛات وأرȃع 3، 3، 1 بـ: مʛقʺة حʺʛاء
.U1 الʙʻʸوق ʧم ʧʽʱȄʛك ʙواح أن وفي عʨʷائॽا ʖʴʶن

:ʧʽʱادثʴال ʛʰʱنع
. ′′ ʦقʛال ʝنف تʴʺل الʺȃʨʴʶة ʧʽتʛؔال ′′ :A
.′′ اللʨن ʝنف تʴʺل الʺȃʨʴʶة ʧʽتʛؔال "′′ :B

.ʖʽتʛʱال على B و A ʧʽʱادثʴال احʱʺالي P (B) و P (A) ʖʶأح ا) (1
.P (A ∪B) و PA(B) اسʱʻʱج ʦث P (A ∩B) =

1

12
أن ʧʽب ب)

. ʧʽʱȃʨʴʶʺال ʧʽتʛؔال رقʺي جʙاء سॼʴة ȞǼل Șفʛی ȑʚال X العʨʷائي ʛʽغʱʺال ʧȞॽل (2
. E(X) الȄʛاضॽاتي أمله ʖʶواح X العʨʷائي ʛʽغʱʺال احʱʺال قانʨن عʛف ا)

.P (e2X − 5eX ≤ −4) :ʖʶأح ب)
ʧʽتʛك مʻها ʝʺاللǼ بʻʽهʺا نفʛق لا مʱʺاثلة كȄʛات 6 على ȑʨʴǽ U2 ʛأخ وصʙʻوق U1 الأول الʙʻʸوق ʛʰʱنع (3

.2،2 بـ: مʛقʺة ʧȄداوʨس ʧʽتʛ وؗ 3، 1 بـ: مʛقʺة ʧȄاوʛʺح ʧʽتʛ وؗ 1، 1 بـ: مʛقʺة ʧȄاوʹॽب
الأول الʙʻʸوق ʧم كʛة ʖʴʶن ȑدʛف ʦرق ʣهʨر ʙʻفع واحʙة مʛة 6 إلى 1 ʧم مʛقʺة مʨʱازنة نʛد ʛʳح نʛمي

.U2 الʲاني الʙʻʸوق ʧم كʛة ʖʴʶن زوجي ʦرق ʣهʨر ʙʻوع U1

. 5

18
ʨه بॽʹاء كʛة ʣهʨر احʱʺال أن ʧʽب ا)

.U2 الʲاني الʙʻʸوق ʧم تʨؔن أن مااحʱʺال ، بॽʹاء الʺȃʨʴʶة الʛؔة أن علʺا ب)
(ȉنقا 07) الʙاǺع: ʥȂʙʸʯال

.f(x) = ex − 1

xex + 1
كʺایلي: ]0; +∞[ على الʺعʛفة f الʙالة ʛʰʱنع

( 4cm الʨحʙة ) .
(
O;

−→
i ;

−→
j
)

ʝانʳʱʺال ʙعامʱʺال ʦالʺعل إلى الʺʨʶʻب ȑʨʱʶʺال في الॽʰاني تʺʽʲلها (C)

.g(x) = x+ 2− ex بـ: ]0; +∞[ على الʺعʛفة g الʙالة ʛʰʱنع (1
.]0; +∞[ الʺʳال على g الʙالة تغʛʽات ادرس ا)

.1.14 < α < 1.15 أن Șقʴت ʦث .]0; +∞[ الʺʳال في α وحʙʽا حلا تقʰل g(x) = 0 الʺعادلة أن ʧʽب ب)
.x ʦॽʀ ʖʶح g(x) إشارة اسʱʻʱج ج)

.f(x) = 1− e−x

x+ e−x
:]0; +∞[ الʺʳال ʧم x حॽʁقي عʙد كل أجل ʧم ʧʽب ا) (2

بॽانॽا. الʳॽʱʻة ʛʶوف ، +∞ ʨʳǼار f الʙالة نهاǽة ʖʶاح ب)
.f ′(x) =

exg(x)

(xex + 1)2
:]0; +∞[ الʺʳال ʧم x حॽʁقي عʙد كل أجل ʧم أنه ʧʽب ج)

تغʛʽاتها. جʙول وشȞل ]0; +∞[ الʺʳال على f الʙالة ʛʽتغ اتʳاه -اسʱʻʱج

6 ʥم 5 صفʲة

en
cy

-ed
uc

ati
on

.co
m/ex

am
s

3as.ency-education.com



2 0 4 6 2 6 0 8 1 2 0 1 8

f(α) لـ حʛʸا اسʱʻʱج ʦث ، f(α) =
1

α + 1
أن ʧʽب (3

.0 الفاصلة ذات الʻقʢة في (C) للʺʻʴʻى (T ) الʺʺاس ʦॽʁʱʶʺلل معادلة ʖʱاك (4
.f(x)− x =

(x+ 1)u(x)

xex + 1
:]0; +∞[ الʺʳال ʧم x حॽʁقي عʙد كل أجل ʧم أنه ʧʽب ا) (5

.u(x) = ex − xex − 1 بـ: ]0; +∞[ الʺʳال على الʺعʛفة الʙالة u ʘʽح
.]0; +∞[ الʺʳال على u(x) إشارة اسʱʻʱج ʦث u الʙالة ʛʽتغ اتʳاه ادرس ب)

.(C) الʺʻʴʻى مع (T ) ʦॽʁʱʶʺال وضॽɻة اسʱʻʱج ج)
.(C) و (T ) ʦارس (6

( 2 الʕʶال في f ॼɺارة اسʱعʺل ) .]0; +∞[ الʺʳال على f للʙالة F أصلॽة دالة ʧʽع ا) (7
ʧʽʺॽʁʱʶʺوال (T ) ʦॽʁʱʶʺوال ، (C) Ǽالʺʻʴʻى الʺʙʴد ȑʨʱʶʺال ʜʽʴال مʶاحة A الʺȃʛع ʛʱʺʱʻʶالǼ ʖʶاح ب)

.(10−2 إلى ʖȄʛقʱالǼ الʳॽʱʻة تعʢى ) x = 2 و x = 0 معادلʽʱهʺا ʧیʚالل
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